Cislo 5 Letny semester 48. ro¢nika (2023,/2024)

STROM

KoreSpondenény matematicky seminar

Ahoj!

Tvojmu pohladu zjavne neuniklo d'algie vydanie STROMu, v ktorom néjdes nielen poradie po prvej sérii tohto semestra,
ale aj naSe vzorové rieSenia. Nezabudaj vSak, Ze sme eSte len v polcase, tak uréite nepolavuj a pusti sa do druhej série.
S radostou ocakavame tvoje dalsie rieSenia!

STROMACI

2% z dani

Aj tento rok je mozné venovat 2% (v niektorych pripadoch dokonca az 3%) dani verejnoprospesnym organizaciam, ako sme
my.

Peniaze ziskané z 2% v STROMe vyuZzivame na pokrytie ¢asti ndkladov spojenych s aktivitami pre vas (kopirovanie ¢asopisov,
posStovné, ceny na sutaziach, aktivity na sistredeniach,...).

Chceme vas preto poprosit, aby ste rodi¢om, ¢lenom svojej blizkej aj vzdialenej rodiny, susedom a kludne aj cudzim
Iudom na ulici porozpravali o naSich aktivitach a poprosili ich, aby svojou troskou podporili nasu dobrovolnicku ¢innost a
pomohli tym skupine mladych cielavedomych I'udi zabezpecujicich chod tychto tzasnych seminarov, ktoré tak zboziujete.
Porozpravajte im, ¢o pre vas znamena ststredenie, ¢o vam déava rieSenie tloh n&sho seminara a vysvetlite im, Ze takto
podporia aj va§ rozvoj a prispeji k zmysluplnému traveniu vasho volného ¢asu.

Potrebné informécie o tom, ako darovat 2%, najdete na stranke zdruzenie.strom.sk/sk/zdruzenie/2percenta/. Radi
vam zodpovieme Tubovolné otédzky ohladom naSej podpory aj na e-mailovej adrese info@strom.sk. Dakujeme!

Tabor mladych matematikov

Ak premyslas, ¢o s Gasom pocas dalsich letnych prazdnin, a si prvak, mame pre teba dobré spravy! Uz vieme, kedy a kde
sa bude konat TMM, teda Tabor mladych matematikov! V kalendari si rezervuj 29. jila az 5. augusta 2024, pretoze prave
vtedy sa ocitneme v Rekrea¢nom stredisku Zeleny breh na najizasnejSej akcii roka.

Nevies, ¢o je TMM? Téabor mladych matematikov je ako sistredenie, avSak je o 2 dni dlhsie, takZze o 2 dni lepSie! Viac
informaci{ a samotni pozvanku s prihlasovanim néjdes na https://seminar.strom.sk/tmm/.


https://zdruzenie.strom.sk/sk/zdruzenie/2percenta/
mailto:info@strom.sk
https://matik.strom.sk/tmm/
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1 Opravovali: Bianka Gurska a Matas Masrna I
e Pocet rieSeni: 44 NajkrajSie rieSenie: Richard Vodicka e mal

Vo vrcholoch 40-uholnika st l'ubovolne vpisané &isla od 1 do 40, kazdé prave raz. Kolko najviac z nich méze byt delitelnych
svojim susedom v smere hodinovych ruécic¢iek?

RieSenie

KedZe mame ¢isla od 1 do 40, najvacsie &islo, ktoré bude mat medzi zvySnymi ¢islami nejaky svoj nasobok je 20, pretoze
21 - 2 = 42, ktoré uz nepatri medzi zadané &isla. Zaroven vSetky ¢isla od 1 do 20 maju medzi zvySnymi svoj dvojnasobok.
Teda vyhovujicich &isel moze byt maximalne 20, a to tych, ktorych sused v smere hodinovych ruciciek bude jedno z &isel
od 1 do 20.

Teraz nam uz staci iba skonstruovat taky 40-uholnik, kde 20 ¢isel je delitelnych svojim susedom v smere hodinovych
ruci¢iek. Budeme to robit tak, ze pred kazdym ¢islom od 1 do 20 bude jeho dvojnéasobok: (&isla piSeme zaradom tak, ako by
v 40-uholniku i8li v smere hodinovych ruciciek)

39,37,35,33,31,29,27, 25,23, 21,38, 19, 34, 17, 30, 15, 26, 13, 22, 11, 36, 18, 9, 28, 14, 7, 40, 20, 10, 5, 36, 18,9, 6, 3, 32, 16, 8,4, 2, 1

Komentar

Aj pre riegitelov, ktorym boli v tejto tlohe strhnuté body, aj pre tych, ktori sa s takymto typom tlohy vela eSte nestretli,
je dolezité si zapamétat jednu vec. Pre uplné rieSenie tloh typu ,, Kolko najviac” je rovnako potrebné korektne dokazat, ze
vas vysledok je maximum, teda Ze na viac uZ to nepojde, a dokézat, Ze vaSe maximum naoza]j pojde skonstruovat, spravidla
samotnou konstrukciou.

Opravovali: Erik Novak a Liubo Vargovéik I
e Pocet rieSeni: 36 Najkrajsie rieSenia: Veronika Jakabova a Martin Dudjak e W o

Najdite vSetky realne ¢isla a, pre ktoré:

a?0%t 942023 4 942022 _ 942021 4 ... 4 942 — 204+ 1 =0.

Riesenie
Rovnicu zo zadania si mozeme upravit nasledovne:

q2024 _ 2023 _ 2023 4 2022 | (2022 _ o o4 1=

(CL2024 _ Cl2023) _ (a2023 _ CL2022) + ...+ (a2 _ CL) _ (Cl _ 1) =0

Teraz mozeme z kazdej zatvorky vyhnat a — 1.

(a—l)'(a2023—a2022+a2021—a2020+...+a3—a2+a—1):0

Tento proces moZeme eSte raz zopakovat.
(@—1)-((a?0?3 — a?022) + (92! — ¢2020) 1 4 (a®—a®)+(a—1))=0
(@a—1)-(a—1)-(a?"22 +a?°20 + 28 + 4+ a2 +1)=0
(@ —1)2 (a2 +q20% 4 ¢2018 1 42 41)=0
Vsimnime si, Ze na lavej strane mame sté¢in mnohoclenov a na pravej nulu. Z toho vyplyva, Ze na to, aby rovnost platila,

musi byt aspoii jeden z mnohoclenov rovny 0. Mo6Zeme zacat prvym mnohoclenom (a — 1), ten je rovny nule v pripade, Ze
a = 1. CiZe 1 je prva mozna hodnota &isla a spliiajica podmienku zo zadania.

V pripade, Ze a nie je 1, musi byt stucet v druhom mnohoélene rovny 0. V druhom mnohod¢lene méame sucet parnych mocnin
¢isla @ a 1. V obore redlnych ¢&isel bude staéet parnych mocnin éisla vzdy nezaporny, a ak k nemu priratame 1, tak tento
mnohoc¢len bude uréite vzdy kladny. Z toho vyplyva, Ze druhy mnohoclen neméze byt nikdy rovny 0.

TakZe méame jedint moZnost, a to a = 1.
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Opravovali: Miriam Horvathova a Stefan Vagak I
e Pocet rieSeni: 41 Najkrajsie riesenie: Eva Krajéiova | .. .

V lichobezniku ABCD je strana AB rovnobezné so stranou C'D a pri vrcholoch A a D su pravé uhly. Na tsecke BC
vyzna¢ime bod E tak, aby platilo |CE| = |EB| = |AB|. Dokazte, ze velkost uhla BED je trojnasobkom velkosti uhla
CDE.

RieSenie

Zo zadania vieme, Zze | BE| = |CE|, teda Ze E je stredom strany BC'. Bodom E vedme rovnobezku so zakladiiami lichobeZnika
a ozna¢me F' priese¢nik so stranou AD. Use¢ka F'E je potom strednou prieckou lichobeznika.

D H C

rH " E

A H B
Zo zadania tieZ vieme, ze |EB| = |AB], ¢ize o trojuholniku AEB vieme povedat, Ze je rovnoramenny. Jeho rovnaké uhly si

oznaéme ako a. Usecky AB a FE st rovnobezné, teda uhly FEA a EAB st striedavé. Vieme teda, Ze aj uhol FEA je a.

Vsimnime si tiez, Ze trojuholniky FEA a FED sa zhodné podla vety SUS, pretoZe stranu F'E maju zhodnd, uhly EFA
a EFD st oba pravé z rovnobeznosti F'E so zékladhami a strany AF a F'D sa rovnako dlhé, pretoze F' je bodom strednej
priecky, teda stredom strany AD. Zo zhodnosti vyplyva, Ze uhly AEF a DEF su zhodné, a preto oba maju velkost a.

Vieme teda, ze uhol BED mé velkost 3a. Na dok4zanie tlohy nam teda uz iba staci ukazat, ze uhol CDE ma velkost a.
To uz pojde jednoducho. Uhol CDE je totiz striedavy s uhlom FED, o ktorom uZ vieme, Ze mé velkost . Ulohu mame
teda dokazanu.
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4 Opravovali: Martin Masrna a Branislav Je¢im I
e Pocet rieseni: 35 Najkrajsie rieSenie: Oliver Seman _ 1ull_an

Alica a Beata hraji hru. Na zaciatku hry je na stole n > 2 kamienkov a v prvom tahu si zo stola Alica vezme nejaky
pocet kamienkov (ale nie vSetky). Nasledne sa striedaju v tahoch, pri¢om vzdy moéZe hra¢ zobrat len pocet kamienkov,
ktory je mensi alebo rovny pocétu kamienkov, ktoré zobral hra¢ pred nim. Hru vyhrava hra¢, ktory zo stola zoberie posledny
kamienok. V zavislosti od n uréte, ktory hra¢ ma vitaznu stratégiu.

RieSenie
Ozna¢me Alicu A a Beatu B.

Pre n = 2 musi A vziat nejaky kamienok, av8ak nie vSetky zo stola, takZe vezme prave 1. B tieZ vezme 1 kamienok a vyhra.

Pre v8etky neparne n ma vitaznu stratégiu A. Ak vezme hned v prvom tahu 1 kamienok, tak B a A méZu potom v d’alsich
tahoch brat zo stola vZdy len 1 kamienok (0 podla zadania vziat nemo6zu). Pri takomto priebehu bude po kazdom tahu A
na stole vzdy parny a po tahu B vzdy neparny pocet kamienkov. Kedze 0 je parna, k poc¢tu 0 kamienkov sa dostaneme
urcite po tahu A.

Podme sa pozriet na parne n. Ak A alebo B v Tubovolnom bode hry vezme zo stola neparny pocet kamienkov, na stole
zostane neparny pocet kamienkov. Druhé hracka by tak mohla vyuZit vysSie popisant stratégiu a vyhrat. MoZeme sa teda
tvarit, Ze kamienky st spolu zviazané po dvojiciach (a hracky tak moZzu brat iba parne pocty kamienkov) a tlohu d'alej riesit
pre 3.

Ak je § neparne, tak vitaznou stratégiou pre A je vziat jednu dvojicu (pre neparny pocet dvojic vezme poslednt vzdy A,

rovnakou tvahou ako pre nepéarne &isla).

Ak je § parne a vicsie ako 2, rovnakou tvahou ako pre n dospejeme k zaveru, ze ak ktordkol'vek z hracok zoberie neparny
podet dvojic, prehra. Preto sa mozeme tvarit, ze dvojice kamienkov st spolu zviazané do dvojic (teda do skupin 4 kamienkov),
a tlohu dalej riesit pre 7.

Takto budeme postupovat, az pokial nam nezostane neparny pocet 2F-tic kamienkov (pre vietky neparne &isla ma vitaznt
stratégiu A) alebo dve rovnako velké 2¥-tice (pre n = 2 ma vifazni stratégiu B).

Ak sme sa postupnym delenim ¢&isla n dvojkami dostali k ¢islu 2, muselo byt n mocninou dvojky. Preto ak je n mocninou
dvojky, méa vitaznia stratégiu B a vo vetkych ostatnych pripadoch A.

Iné rieSenie
Ozna¢me Alicu A a Beatu B. Podme najprv indukciou dokazaft, Ze pre n = 2¥ ma vitaznu stratégiu B.

Pre n = 2 je jediny povoleny tah pre A zobrat jeden kamienok. B potom zoberie ten druhy a vyhra. Predpokladajme teda,
7e to plati pre n = 2F71 a podme to dokazat pre n = 2% (k > 2).

Ak A zoberie aspoit n*~! kamienkov, tak B zoberie vietky zvysné a vyhra. Ak A zoberie menej ako n*~! kamienkov, tak z
indukéného predpokladu vyplyva, Ze B vie hraf tak, aby ako posledny zobrala n*~!-ty kamienok (kedZe ma vitaznu stratégiu
pre n*~! kamienkov). Na stole potom ostane n*~! kamienkov a na tahu je opif A — z indukéného predpokladu vyplyva, 7e
vyhra B. Doékaz indukciou je hotovy.

Pre akékol'vek iné n, ktoré nie je mocninou dvojky (vo vieobecnosti toto ¢islo vieme zapisat ako n = 2¥ + 1, kde 0 < | < 2F
— teda ako najbliz8iu nizs$iu mocninu dvojky a nejaky nenulovy rozdiel), ma vitazna stratégiu A.

Tato stratégia je velmi jednoducha — v prvom fahu A zoberie [ kamienkov. Na tahu je B a mé pred sebou 2* kamienkov —
uZ sme dokazali, Ze v tejto situacii vyhra hra¢, ktory prave nie je na tahu. Ostava dodat, Zze B nebude vediet zobrat v8etkych
2% kamienkov prave vdaka tomu, ze | < 2F.

Komentar

Nebolo tazkeé si vsimnut, ze Beata vie vyhrat prave pre vSetky mocniny dvojky, tazsie to uz bolo dok4zat. Mnohi z véas na to
i8li nejako takto: pozicie 2 a 4 st prehravajuce, teda pozicie 3, 5, 6, 7 stt vyhravajice, a teda pozicia 8 je prehravajica, pozicie
9, ..., 15 su vyhravajuce, 16 je prehravajica, ... Treba si ale uvedomit, Ze ak je napriklad pozicia 14 vyhravajuca vdaka
tomu, Ze viem zobrat 6 kamehov, tak vo chvili, ked za¢inam na 16 a zoberiem 2 kamene, stper nevie z tejto ,,vyhravajtcej
pozicie* urobit tento ,,vyhravajaci tah“, pretoze ho pravidla nedovoluju. Takto ste mnohi dosli k spravnemu vysledku nie
celkom spravnym postupom, za ¢o samozrejme museli ist body dole. Napriek tomu nas tesi velké mmnozstvo odoslanych
rieSeni a to, ze vSetci ste ulohu aspon ¢iasto¢ne vyriesili.
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5 Opravovali: Mimi Hanus a Benji Mravec I
o Pocet rieeni: 12 Najkrajsie rieSenie: Michal I'kovié I . -

64 skriatkov sa hra so Sachovnicou 64 x 64 policok. Postupne si vyberaja po jednom poli¢ku, az kym nie st rozdelené vietky
policka (teda na konci mé kazdy z nich vybranych presne 64 poliok). Dokazte, Ze bez ohladu na to, ako si gkriatkovia
policka vyberaju, vzdy bude existovat riadok alebo stlpec, v ktorom bude mat asponi 8 réznych hracov po aspon jednom
policku.

RieSenie

Ozna¢me V pocet usporiadanych dvojic, kde prvy prvok je riadok alebo stipec a druhy prvok je Skriatok, ktory v fiom ma
policko. Vieme ho vyjadrit dvomi sposobmi: ako sacet cez vietkych kriatkov, kde kazdy skriatok prispeje poctom stlpcov
a riadkov, v ktorych mé vybrané policka, alebo ako sucet cez vietky stipce a riadky, kde kazdy stipec alebo riadok prispeje
poc¢tom Skriatkov, ktori v iom maja vybrané policka.

Ked ozna¢ime premennou S; pocet stIpcov, v ktorych méa skriatok i vybraté policko, a premennou R; pocet riadkov, v ktorych
ma Skriatok i vybraté policko, S; - R; > 64, lebo 64 poli¢ok Skriatka i sa musi zmestit do tychto stipcov a riadkov. Z AG
nerovnosti vyplyva, ze S; + R; > 2-+/5;- R; = 2 -8 = 16. Odtial prispevok kazdého gkriatka k hodnote V je aspon 16 a
V=30 (S +R;)>64-16 = 1024.

Keby si v kazdom riadku a v kazdom stlpci vybralo poli¢ka najviac 7 réznych gkriatkov, kazdy stipec alebo riadok by prispel
k hodnote V najviac 7, ¢ize by V bolo najviac (64 + 64) - 7 = 896. To je spor, a teda bez ohladu na to, ako si skriatkovia
policka vybert, vzdy bude existovat riadok alebo stlpec, ktory bude obsahovat policka vybraté aspoii 8 roznymi Skriatkami.

Opravovali: Jan Richnavsky a Martin Smiliak I
e Pocet rieseni: 12 Najkrajsie rieSenie: Michal IT'kovic e m_..m

Majme trojuholnik ABC. Na strane AC' je bod D a os uhla BAC pretina tisecku BD v bode X a tisecku BC' v bode Y tak,
ze plati AX : XY =3:1a BX : XD =5:3. Urcte velkost uhla ACB pomocou vel'kosti uhla BAC.

RieSenie

V rieSeni sa dala vyuzit tzv. ,veta o osi uhla“, podla ktorej plati, ze pomer dlzok stran zvierajicich uhol je rovny pomeru
dlzok tusekov, na ktoré os uhla tretiu stranu trojuholnika deli. Vieme to dokéizat nasledovne.

Vo vSeobecnom trojuholniku K LM sa pozrime na os uhla LK M, jej priese¢nik so stranou LM ozna¢me N. K nej doplnime
rovnobeznd priamku taki, aby na nej lezal bod M. Priese¢nik tejto priamky a priamky K L nazvime O.

Z vlastnosti sihlasnych uhlov plati |[<LKN| = |[<LOM|. Kedze je KN osou ohla, plati |[<LKN| = |<NKM|. Z vlastnosti
striedavych uhlov plati [<NKM| = |<KMO)|. Z uvedeného vyplyva, ze |[<LOM| = |[<KMO|, a teda ze trojuholnik K MO
je rovnoramenny so zakladnou MO.

Trojuholniky LN K a LM O st zjavne podobné podla vety uu (rovnaky uhol pri vrchole L a uz ukazané |[<LK N| = |<LOM]|).
Z toho plynie |[LN| : [INM| = |LK]| : |KO|. Nakolko z predchadzajiceho odseku vieme, ze |KM| = |KO|, rovnost tychto
pomerov vieme prepisat na |LN| : [NM| = |LK| : |[KM|, ¢o sme cheeli dokazat (pomer dizok tisekov strany delenej osou
uhla sa rovna pomeru dizok stran zvierajicich uhol).
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Teraz sa moézeme vratit k ndSmu zadaniu. Nakol'ko je priamka AX osou uhla BAC, z vety o osi uhla v trojuholniku ABD
vyplyva, ze |AB| : |AD| = |BX| : |X D], ¢o je zo zadania rovné 5 : 3.

Ozna¢me Z bod leziaci na polpriamke opacnej k Y X taky, ze | XY| = |YZ|. Kedze zo zadania |[AX]| : |[XY| =3:1a
| XY|:|YZ|=1:1,plati, ze |AZ| : |AX|=5:3.

Trojuholniky ABZ a ADX st podobné podla vety sus (kedZe je AZ osou uhla, plati |<ZAB| = |<XAD|, a pre dvojice
stran plati |AZ| : |AX| = |AB| : |AD| =5 : 3). Z tejto podobnosti vyplyva |[<AZB| = |<AX D|. Z vlastnosti vrcholovych
uhlov plynie |[<AXD| = |<BXZ|. Trojuholnik BZX ma dva vnttorné uhly rovnaké, a teda je rovnoramenny so zékladiiou
zZX.

Nakol'ko lezi Y na strede tisecky X Z, BY je taZnicou v tomto trojuholniku. KedZe je trojuholnik rovnoramenny, taznica je
na zékladiiu kolma. Z vlastnosti susednych uhlov |[<AY B| = |<AY C| = 90°.

Zo sutu vnatornych uhlov v trojuholniku AY C vyplyva, Ze |[<CAY |+ |<YCA| = 90°. Uhol CAY je polovicou uhla BAC,
preto |<YCA| = 90° — |<1327AC‘, resp. |[<ACB| = 90° — |<IB27AC|.

C
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Zadania uloh letného semestra 48. ro¢nika

Nezabudni si vytvorit ¢i aktualizovat profil na seminar. strom. sk.

Druhé séria
Termin odovzdania rieeni: 22. aprﬂa 2024

Ak nevie§ pohnut d'alej s niektorou z tloh, skus sa pozriet na par tipov, ktoré najdes na nasej webovej stranke
seminar.strom.sk/media/uploads/mohlobysahodit.pdf.

1. Nech prvych 5 ¢lenov postupnosti je 1,2, 3,4 a 5. Od Siesteho ¢lena dalej plati, Zze kazdy ¢len postupnosti sa rovna siinu
vSetkych predchadzajucich ¢lenov minus 1. Dokazte, Ze sti¢in prvych 70 ¢lenov postupnosti sa rovné sic¢tu ich druhych
mocnin.

2. Pato ma na tabuli napisané vSetky celé ¢isla od 1 do N. V jednom kroku zmaze jedno ¢islo na tabuli a spolu s nim zmaze
aj vSetky jeho delitele, ktoré boli na tabuli, a napiSe v8etky jeho kladné delitele, ktoré na tabuli neboli. Napriklad, ak st
na tabuli ¢isla 1, 2, 5 a 6, tak po zmazani 6 budd na tabuli 3 a 5.

a. Dokazte, ze pre Tubovolné N sa Pato vie dostat do stavu, ked na tabuli nebude napisané Ziadne ¢&islo.

b. Dokazte, Zze bez ohladu na N a na to, ako si Pato &isla vyber4, vzdy v konecnom pocte krokov dojde do stavu, ked
na tabuli nebude napisané Ziadne ¢&islo.

3. Na zaciatku hry méame 3 krabice, v ktorych je postupne 2023, 2024 a 2025 kamenov. Anna a Boris sa striedaju v tahoch,
Anna za¢ina. Ten, kto je na tahu si vyberie 2 krabice, odstrani z nich vSetky kamene a potom rozdeli kamene z tretej
krabice do vSetkych troch krabic:

a. rovnomerne (tak, aby rozdiel po¢tov kamenov v réznych krabiciach bol najviac 1)
b. Tubovolne

tak, aby Ziadna krabica nebola prazdna. Ked hra¢ nemoze uskutoc¢nit platny tah, prehral. Ktory z hracov ma vitazni
stratégiu a aku?

4. Nech O je stred opisanej kruznice trojuholnika ABC'. Opisme bodom AOB kruZnicu k. Nech je druhy prienik priamky
AC s k bod P a druhy prienik priamky CB s k @ tak, Ze body P a @ leZia mimo trojuholnika ABC'. Dokézte, Ze priamka
CO je kolmé na priamku PQ.

5. Najdite v8etky kvadratické funkcie f, pre ktoré existuju celé ¢isla m, n také, ze:
f(m) = f(6m —1),
f(n) = £(3—15n).

6. Majme postupnost redlnych ¢isel, pre ktoru plati, Zze ag =1 a

Tan + v/45a,% — 36
2

Ap+1 =

pre kazdé nezaporné celé ¢islo n. Dokézte, ze kazdy ¢len tejto postupnosti je kladné celé ¢islo.


https://seminar.strom.sk
https://seminar.strom.sk/media/uploads/mohlobysahodit.pdf
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Poradie po 1. sérii letného semestra 48. ro¢nika

Poradie | Meno a priezvisko Roc¢nik | Skola 1. 2. 3. 4. 5 6.|H|CS
1.-10. | Lucia Chladna S3 GAMCABA |9 9 9 9 9 9|0 | 54
Marek Horvath S3 GKonsPO 9 9 9 9 9 9]0 54
Michal ITkovi¢ S3 GSMTSPO |9 9 9 9 9 9| 0| 54
Tomas Sukel S2 GAGLSHE 9 9 9 9 910 54
Sarah Klopstock SI | SpMNDaG |9 9 9 9 - 9]0 54
Richard Vodicka S3 GAlegjKE 9 9 9 9 9 90| 54
Michal Vodicka S1 GAlejKE 9 9 9 9 - 9]0 54
Eva Kraj¢iova S2 GAlejKE 9 9 9 9 9 9]0 54
Matts Pokorny S2 | GAMCABA |9 9 9 9 9 - |0 54
Simon Komara 79 ZSKiapelna |9 9 9 9 9 0| 54
11. Alexander Kogtal S2 GJaroBR 9 9 9 8 8 -]0] 51
12. - 14. | Alenka Balintova S1 BGMHSué 9 9 9 9 - -10] 45
Oliver Seman S2 GAlejKE 9 9 9 9 - - 10|45
Matas Libak S3 GAlgjKE 9 9 9 9 9 -]10] 45
15. Livia Lukacova 79 ZPoliKE 5 5 9 2 - 910139
16. Nina Hudéakova 79 GAlgjKE 9 - 9 2 - 9]0 38
17. - 19. | Natalia Poliacikova S3 GPostKE 9 9 6 8 0 4]0 36
Richard Prikler S1 GJARMPO |9 5 9 4 - - ]0| 36
Juraj Kramar S3 GAlegjKE 9 9 9 9 - 0| 36
20. - 21. | Martin Dudjak S2 SMl1adPP 9 9 9 4 - -10] 3
Marie Kasalova 79 GTruhla 9 9 8 - - -10] 35
22. - 24. | Toméas Saksun 79 GAlejKE 7 5 9 5 0 -|0] 33
Veronika Jakabové S2 GAlejKE 9 9 9 3 - - 10] 33
Sophia Sotéakova 79 ZSverHE 7 1 9 - - 8|0 33
25. - 28. | Nina Anna Betakova S2 GAGLSHE 9 8 9 3 - - |0] 32
Ondrej Kralik S3 GAlgjKE 9 9 9 5 - - 10| 32
Janka Urbanova S1 GAlgjKE -9 9 5 - -0 32
Michal Ferdinandy S1 GAlgjKE 9 - 9 5 - - 10] 32
29. - 30. | Martina Osuska S1 GJHN3BA 9 - 8 5 - - 101 30
Kalista Semancova S3 GAGLSHE 9 9 9 3 - =-101]30
31. Daniel Ryan Takac 79 GAlegjKE 9 1 7 4 - - 10| 28
32. - 33. | Veronika Vodickova S3 GAlgjKE 9 9 9 - - - ]10] 27
Filip Findorak S2 Srobérka 9 9 9 - - - |02
34. - 35. | Livia Suskova 79 EGJAKKE 7T - 8 4 - - 101 26
Sona Vasilova S2 GKukuPP 9 9 8 - - - 101 26
36. Ondrej Toth S1 SPS KNM 9 - - 7T 2 - 10|25
37. Karin Sabova S2 GAlegjKE 4 9 8 - - 10|21
38. - 40. | Oskar Cacara S2 GPostKE 2 9 9 - - -101]20
Lucia Kles¢ova S3 GPostKE 9 - 9 2 - - 10120
Samuel Sandor S2 | GPostKE 9 2 9 - - -]0/20
41. Maxima Anna Alzbeta Bednarcikova S3 Srobérka 9 - 9 - - -10] 18
42. Klara Fidermékova S3 | SPSTaD 4 1 7 4 - -]0/|16
43. Oliver Urdzik S3 GymGol 9 5 - - - -10] 14
44. Tom4s Lang S1 SPSTSNV | 4 - 2 - -]o0]| 8
45. Martin Vrba S1 GPostKE - - - 7 - -10 7
46. Katarina Farbulova S3 GPostKE 6 - - - - -10 6
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